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RECUEIL MATHEMATIQUE

Neuer Beweis eines Satzes von A. Khintchine
Kurt Mahler (Groningen)

Seien ©,,8,, ..., 0, n reelle Zahlen, 3 eine nichtnegative und u eine positive Zahl,
ferner v,, v;, ...,V n—1 ganze rationale Zahlen, die nicht alle gleich Null sind und
den Ungleichungen
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Nach dem Minkowskischen Linearformensatz gibt es n -1 ganze rationale Zahlen
Xy, Xy, ...,Xx,, die nicht alle verschwinden und fir die
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ist; denn die Linearformen auf deus linken Seiien dieser Ungleichungen haben die De-
terminante
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Es muss sogar x, --0 sein; denn sonst folgle aus den Ungleichungen (3), dass alle x
gleich Null wiren.
Weil die linke Seite von (2) ganz rational ist, so gllt ferner
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daher wegen (3) die Ungleichung
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ist, so folgt somit
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Wird dies in (3) eingesetzt, so folgt also schliesslich:
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Gehen wir nicht von einer einzelnen Losung von (1) aus, sondern kennen wir unend-
lich viele verschiedene solche Losungen, fiir die folglich y iiber alle Grenzen wachsen
wird, so miissen die hierzu konstruierbaren linken Seiten von (3), die wegen x,540
und (1) und (4) nicht alle Null sind, gegen Null streben; folglich wichst auch x, iiber
alle Grenzen, und es gibt unter diesen Voraussetzungen auch unendlich viele verschie-
dene Losungen von (5). '

Damit haben wir die zweite Hilfte des Khintchineschen Ubertragungssatzes auf rein
arithmetischem Wege bewiesen. Der urspriingliche Khintchinesche Beweis benutzt das
Schubfachprinzip und macht von geometrischen Uberlegungen Gebrauch. Siehe dazu die
beiden Arbeiten: ,Zwei Bemerkungen zu einer Arbeit des Herrn Perron“, ,Math. Zeit-
schrift, 22, (1925), 274—284, und ,Uber eine Klasse linearer Diophantischer Approxima-
tionen*, ,Rend. Palermo“, 50, (1926), 170—195.

Der Beweis dieser Note lisst sich ohne Miihe so umindern, dass er zu einem ana-
logen Ergebnis im Gebiete der p-adischen Zahlen fiihrt.

Groningen, 18/III 1936.
(IMoctynuno B peaakuuio 14/X 1936 r.)
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Hosoe nokasareabctso onmHoit Teopembl A. $I. XuHunHa
Kypr Maaep (I'pouuHren)
(Pe3rnonme)

B Hacrosiuleit 3ameTke naercs HOBOe, 3HAYHTENHLHO OO/Mee MPOCTOE [OKA3aTeNAbCTBO
OXHOH Teopembl XHHYMHA O JHHEHHBIX AHODAHTOBHIX MPUOTHIKEHHSX.



